Zadanie 1. Punkty A, B dzielg boki kwadratu na potowy. Pokaz, ze odcinki
a, b, ¢ sa réwne.
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Zadanie 2. Okregi S1 oraz S2 maja promienie rowne R i sa styczne w punkcie
C. Trojkat AABC jest prostokatny. Pokaz, ze |AB| = 2R.

Zadanie 3. Dwoch graczy gra na prostokatnej planszy, na zmiane ktada okragte
zetony o rownych promieniach. Gracz nie moze polozy¢ zetonu na brzegu plan-
szy ani na inny zeton. Przegrywa ten, ktory w swojej turze nie ma mozliwosci
polozenia zetonu. Na planszy mozna polozyé conajmniej jeden zeton. Pokaz,
ze gracz pierwszy moze zawsze tak graé, zeby wygrac.

Zadanie 4. Punkty A, B, C, D leza na prostej w podanej kolejnosci oraz
|AB| = |CD|. Pokaz, ze |AP|+ |DP| > |BP|+ |CP].
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Zadanie 5. Okrag przecina trojkat w szesciu punktach, w kazdym tym punkcie
poprowadzono prostopadla do boku tréjkata, do ktérego ten punkt nalezy. Po-
kaz, ze jesli trzy prostopadle przecinaja sie w jednym punkcie to pozostale trzy
réwniez przecinaja sie w jednym punkcie.



Zadanie 6. Trojkaty ANABC, AADE sa rownoboczne, punkty K i L dzielg
odcinki BD i C'E na potowy. Pokaz, ze AAK L réwniez jest rownoboczny.
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Zadanie 7. Poruszamy sie po trojkacie, startujemy z P, i poruszamy sie rowno-
legle do BC az dotrzemy do boku AB, nastepnie poruszamy sie rownolegle do
AC az dotrzemy do boku BC' itd. Pokazaé, ze po kilku odbiciach powr6cimy
do punktu P.




Zadanie 8. W trojkat AABC wpisany jest okrag styczny do AB w C’, do BC
w A’ do AC w B’. Punkt A” jest symetryczny do A’ wzgledem dwusiecznej
kata ZA, B”, C"” podobnie. Pokaz, ze AB||A”B", a nastepnie, ze AA”, BB",
CC" przecinaja sie¢ w jednym punkcie.

Zadanie 9. W trojkacie AABC wybrano punkt O taki, ze OA+20B+30C = 0.
PAAOB PABOC PACOA

PAABC’ PAABC’ PAABC’

Wiecej: Mamy dane a,b,c > 0. Pokaz, ze istnieje dokladnie jeden punkt O
taki, ze stosunek pola trojkatow ABOC, ANAOC, ANAOB pozostaja do siebie
w stosunku a : b : c. Jesli A’ jest punktem przeciecia prostej AO z bokiem BC
to jakie sa stosunki |AO| : |OA’| oraz |[BA’| : |[CA’|? Albo: Pokaz, ze istnieje
doktadnie jeden taki punkt O, ze aOA +bOB + cOC = 0. W jakim stosunku
pozostaja, do siebie pola trojkatow ABOC, AAOC, AAOB?

Zadanie 10. Mamy kwadrat A; As A3 Ay, w ktorym wybrano punkt P. Z punktu
A; poprowadzono prostg, I3 prostopadla do As P, z Ay prosta lo prostopadta do
AsP, z As prosta l3 prostopadta do A4 P, z A4 prosta [, prostopadta do A, P.
Pokaz, ze proste 11, lo, I3, I4 przecinaja sie w jednym punkcie.

Zadanie 11. Na bokach réwnolegtoboku zbudowano kwadraty. Pokaz, ze $rodki
tych kwadratéw sa wierzchotkami kwadratu.

Zadanie 12. Proste l4, lp przecinaja sie w punkcie P. Punkt A porusza sie po
prostej 14, B po lg. A i B maja ta sama predkos$¢ ale nie spotykaja sie w P.
Pokaz, ze wszystkie okregi opisane na trojkatach AABP posiadajg dwa wspolne
punkty.

Zadanie 13. W duzym okregu znajduja sie dwa okregi o rownych promieniach
styczne wewnetrznie do duzego okregu w punktach A i B, na duzym okregu
wybrano punkt C. Odcinki AC i BC przecinaja sie z malymi okregami w
punktach D i E. Pokaz, ze AB|DE.

Zmajdz stosunki pol:

Zadanie 14. Obrazem rownolegtych odcinkow a i b w inwersji o srodku O sa
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Zadanie 15. W wycinku kota sa dwa styczne okregi. Znajdz zbior punktow,
ktore moga by¢ punktami stycznosci takich okregdw.

Zadanie 16. Dane sa dwie nieréwnolegle proste, a na nich odpowiednio punkty
A i B. Narysowano dwa okregi styczne do prostych odpowiednio w punktach
A i B oraz styczne do siebie nawzajem. Znajdz zbior punktow, ktore moga byé
punktami stycznosci takich okregow.




