Jak gra¢ zeby wygrac?
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Zadanie 1 Gracze na przemian ukladajg kostki domina na szachownicy roz-
miary 2 X n, za kazdym razem zakrywajec dokladnie dwa pola szachownicy.
Gracz, ktory ostatni wykonuje ruch, wygrywa. Ktéry to gracz? Pierwszy czy
drugi?

Zadanie 2 Gra rozgrywa sie ma planszy 5 na 8. Gracz czarny i bialy moze
przesuwad pionek swojego koloru w lewo lub w prawo, na inne wolne pole, byleby
nie przeskakiwal pionka przeciwnika. Dla ktdrego z graczy pozycja na ponizszym
rysunku jest korzystna?
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Zadanie 3 Na szachownicy wymiaru n X m, w prawym gornym rogu ustawiono
pionek. Gracze wykonujg ruchy naprzemiennie, przesuwajgc pionek jedynie w
poziomie o 1 lub 3 pola w lewo, bgdz w pionie o 2 lub 4 pola w dél. Wygrywa
gracz wykonujgcy ruch jako ostatni.

o Wiskaz zwycieski ruch z pozycji, w ktorej pionek stoi w rogu planszy 14 x 17.
e Dla jakich m i n, gracz drugi ma strategie wygrywajgcg?
e Co jesli w poziomie mozemy przesuwaé pionek o 1 bgdz 4 pola?

Zadanie 4 (Wythoff Nim) Na szachownicy ustawiono dwdch hetmandw w
sposob pokazany na rysunku ponizej. Kaidy z graczy moze przesungc jednego
z hetmanow o dowolng liczbe pol w prawo, w dol lub po przekginej w kierun-
ku poludniowo-zachodnim (podobnie jak to bylo na wykladzie). Wygrywa ten z
graczy, ktory jako pierwszy zbije jednego z hetmandw. Znajdi zwycieski ruch z
pozycji przedstawionej na rysunku. Ile jest takich ruchéow?



Pokaz, Ze ponizsza pozycja jest korzystna dla gracza, ktory wykonuje ruch
jako drugi.

Wskazowka: Zauwwaz, Ze gdy dopuscimy mozliwosé postawienia hetmandw na
jednym polu, eliminujgc w ten sposéb moZliwosé bicia i przyjmiemy, zZe wygrywa
gracz, ktory wykonuje ruch jako ostatni, to w istocie dalej gramy w te samq gre.

Zadanie 5 (Gra Grundy’ego) W grze Grundy’ego gracze mogq naprzemien-
nie dzieli¢ jeden z wybranych stoséw na dwa stosy roznej wielkosci. Wygrywa
gracz, ktory ostatni wykonuje ruch. Znajdz zwycieski ruch z pozycji skladajgcej
sie z trzech stosow wielkosci 5,7 i 13 elementow.

Zadanie 6 (Lasker Nim) Gracze na przemian przelamujq pasek czekolady
dlugodci n wzdluz lini podziatu, przy czym kazdy z graczy moze (ale nie mu-
si!) dodatkowo zjesé oba, albo jeden z przelamanych kawalkéw. Gra koviczy sie
gdy Zaden z graczy nie moze wykonac¢ ruchu, a wygrywa ten ktory jadl ostatni.

o ZnajdZ zwycieski ruch gdy gra zaczyna sie z 3 paskami czekolady diugosci
2,51 7.

o Wiskaz zwycieski ruch, w sytuacji gdy pozycja wyjsciowa sklada sie z 3
paskow dlugosci 2013, 2014, 2015.

o Kiory z graczy wygrywa gdy pozycja sklada sie z 3 paskow czekolady diu-
goscidn+1,4n+2 idn+47?

Wskazéwka: 2012 = (11111011100)2



