MINI-Akademia na Politechnice Warszawskiej
Okregi 1 styczne
Zadania z ¢wiczen

Zadanie 1 W tréjkacie ABC punkty F i F' sa spodkami wysokosci opuszczonymi z wierz-
chotkow B i C'. Wykaz, ze styczna do okregu opisanego na tréjkacie ABC w punkcie A jest
rownolegla do prostej FF.

Zadanie 2 7 punktu A lezacego poza okregiem w poprowadzono styczne do tego okregu
w punktach B i C. Wykaz, ze srodek okregu wpisanego w trojkat ABC' i $rodek okregu
dopisanego do tego trdjkata styczny do boku BC' leza na w.

Zadanie 3 Wykaz, ze okrag w przechodzacy przez wierzchotki B i C' tréjkata ABC oraz
przez srodek okregu wpisanego w trojkat ABC wycina na bokach AB i AC cieciwy rownej
dtugosci.

Zadanie 4 Okregi w; 1 wy sa styczne wewnetrznie w punkcie M. AB jest cieciwa w
wiekszym okregu styczna do mnieszego okregu w punkcie 7'. Wykaz, ze MT jest dwusieczna
kata /AMB.

Zadanie 5 Trzy okregi o $rodkach w punktach A, B i C sa parami styczne zewnetrznie
i posiadaja wspodlna styczna zewnetrzna. Niech okrag o srodku w C' bedzie najmniejszym
okregiem. Oznaczmy dlugosci promieni okregow o srodkach w punktach A, B i C przez a, b

ic. Wykaz, ze
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Zadanie 6 Okregi wy i wy przecinaja sie w punktach A i B tak, ze odcinki styczne do w,
w punktach A i B sa réwne promieniowi okregu wo. Na tuku AB okregu w; zawartym w wo

wybrano punkt C'. Niech K i L beda punktami przeciecia prostych AC' i BC' z wy réznymi
od punktu C. Wykaz, ze KL jest srednica ws.

Zadanie 7  Okregi w; i wy o $rodkach w punktach O; i Oy i o rdéznych promieniach
sa rozlaczne zewnetrznie. Wspdlna styczna zewnetrzna do tych okregéw przecina wspdlna
styczna wewnetrzna w punkcie A. Wykaz, ze kat /01 AQO, jest prosty.

Zadanie 8 Okregi wy i wo 0 Srodkach w punktach O; i O5 i 0 promieniach dlugosci R i r
sa roztaczne zewnetrznie. Wspdlna styczna wewnetrzna [ do tych okregdéw przecina wspélne
styczne zewnetrzne w punktach A i B. Oznaczmy punkt stycznosci [ z jednym z okregow
przez C'. Wykaz, ze AC-CB =rR.

Zadanie 9 Okregi w; i wy 0 promieniach dlugosci r; < ry sa styczne zewnetrznie w punkcie
A. Znajdz dlugo$é odcinka stycznego wyprowadzonego z dowolnego punktu B okregu w; do
okregu wy w zaleznosci od AB = a r1 i ro. Jak zmieni sie odpowiedz, gdy w i ws sa styczne
wewnetrznie?



Zadanie 10 Okregi wq i ws 0 $rodkach w punktach O i Oy i 0 promieniach réznych dtugosci
sa rozlaczne zewnetrznie. Wykaz, ze cztery punkty stycznosci stycznych zewnetrznych do
w1 1 wq leza na jednym okregu, cztery punkty stycznosci stycznych wewnetrznych do wy i wo
leza na jednym okregu oraz cztery punkty przeciecia stycznych zewnetrznych ze stycznymi
wewnetrznymi do w; i wo leza na jednym okregu. Ponadto wykaz, ze wszystkie te trzy okregi
sa wspotsrodkowe.

Zadanie 11 Okregi wq i ws 0 $rodkach w punktach O i Oy i 0 promieniach réznych dtugosci
sa roztaczne zewnetrznie. Niech ws bedzie okregiem stycznym zewnetrznie do wy i ws posia-
dajacym srodek na prostej O105. Wykaz,ze ramiona trapezu réonoramiennego wyznaczonego
przez punkty przeciecia wspoélnych stycznych wewnetrznych do w; i we z okregiem ws sa
rownolegle do wspdélnych stycznych zewnetrznych do wy i we.

Zadanie 12 7 punktu B lezacego na zewnatrz okregu w; poprowadzono styczne do w; w
punktach A i C. Okrag ws jest styczny do prostej AC w punkcie C' i przechodzi przez punkt
B. Niech M bedzie punktem wspdélnym okregéow w; i wy réznym od C. Wykaz, ze prosta
AM przechodzi przez $rodek odcinka BC'.

Zadanie 13  Okregi w; i we maja promienie réznych dlugosci. Wykaz, ze w trapez
rownoramienny wyznaczony przez cztery punkty stycznosci wspolnych stycznych zewnetrznych
do wy i wy mozna wpisa¢ okrag wtedy i tylko wtedy gdy wy i wy sa styczne zewnetrznie.

Zadanie 14 Okregi w; i wy o srodkach w punktach O; i O, sa styczne zewnetrznie w
punkcie C. Niech AC' bedzie $rednica w; oraz C'B srednica ws. Okrag w o Srednicy AB jest
styczny wewnetrznie do wy i we. Przez punkt C' prowadzimy dowolna prosta, ktora przecina
wy; w punkcie K, wy w punkcie L i w w punktach M i N. Wykaz, ze MK = NL.

Zadanie 15 Okregi w; i wy przecinaja sie w punktach A i B. Prosta przechodzaca przez
B przecina w; w punkcie C' i wy w punkcie D, gdzie punkty C'i D sa rézne niz B. Styczna
do w; w punkcie C' przecina si¢ ze styczna do we w punkcie D w punkcie M. Przez punkt
przeciecia prostych AM i C'D poprowadzono prosta réwnolegta do prostej C'M. Prosta ta
przecina prosta AC w punkcie K. Wykaz, ze prosta KB jest styczna do ws w punkcie B.

Zadanie 16 Okrag w o srednicy M N jest styczny do prostej [ w punkcie N. Na $rednicy
MN wybrano punkt A i poprowadzono okrag o srodku na prostej [ przechodzacy przez A.
Oznaczmy przez C' i D punkty przeciecia tego okregu z prosta [. Niech P bedzie punktem
przeciecia prostej MC' z w réznym od punktu M i niech P bedzie punktem przecigcia pro-
stej M D z w réznym od punktu M. Wykaz, ze proste PQ) przecinaja M N w stalym punkcie.



