TWIERDZENIE O SUMIE DEFEKTOW

Niech w oznacza liczbe wierzchotkow, k — liczbe krawedzi, a s — liczbe $cian wielo$cianu.
Wzér Eulera (dla sfery) méwi
w—k+s=2

Defekt wierzchotka wieloscianu okre$lamy jako 27r— suma katéw przy tym wierzchotku.
Suma defektéw we wszystkich wierzchotkach to

S = 27w — suma wszystkich katow wszystkich scian
Suma katéw sciany bedacej n—katem wynosi (n—2)m = nm—27. Suma katéw wszystkich
$cian réwna sie wiec:
(nim = 27m) 4+ (noem — 2m) + ... + (nsm — 2m) = (N1 + na + ... + ng)w — 2sm = 2k7 — 2s7.

(zachodzi réwno$é ny +ng+. ..+ ns = 2k, gdyz kazda krawedz jest bokiem dokladnie dwéch
Scian). Ostatecznie wiec
S =2n(w—k+s)=4n.

Dla innych rozmaitosci mamy podobne wzory. Np. dla torusa wzoér Eulera ma postac
w—k + s =0, wiec suma defektow jest zerem.



