STYCZNE 1 NORMALNE

Prosta laczaca dwa punkty na krzywej nazywa sie sieczna. Jesli bedziemy zblizaé te
punkty do siebie, to granicznym polozeniem siecznej bedzie styczna. Prosta prostopadta do
stycznej nazywamy z kolei normalna.

Aby wiec wyznaczyé normalna w punkcie A, nalezy wziaé inny punkt B i znalezé
rownanie symetralnej odcinka AB. Nastepnie trzeba zazadaé, by punkt B zblizyl sie do
punktu A.

Przyktad. Dla paraboli y = z? bierzemy A = (¢,t%), B = (u,u?). Zalézmy, ze punkt
P = (x,y) jest réwno oddalony od Ai B :

Vi =0T+ (y— 2 = [PA| = |PB| = \/{z — w2 + (y — u?)?
22— 2xt + 12 + 9% — 22+t = 2% — 22u + u® + % — 2y + ot
22(u—t) + 2y(u? —t*) = u? +ut —t* —t*
Dzielac powyzsze réwnanie przez 2(u — t), otrzymujemy
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Podstawiajac u = t dostajemy réwnanie normalnej do paraboli y = 22 w punkcie (t,¢?):

T+ 2ty =t + 263

W nastepnym kroku znajdZzmy punkt przeciecia normalnej z ,,sasiednia” normalna, czyli
prosta
425y = s+ 2s°

dla s bardzo bliskiego ¢. Bedzie to $rodek okregu krzywiznowego dla punktu (¢, t?).
Odejmujac powyzsze réwnania otrzymujemy
oty — 25y =t + 2t3 — 5 — 253
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a nastepnie
3 3 L, o 2
T=t+2t° -2ty =t+2¢ —2t(§+t +its+s°) = —2ts(t+s)
Wstawiajac s = t otrzymujemy punkt (—4t3,3t? + 1/2) — érodek krzywizny paraboli w

punkcie (t,t?). Zbir wszystkich takich punktéw tworzy krzywa w ksztalcie mewy z charak-
terystycznym szpicem w punkcie (0,1/2).



