Leszek Sidz. Politechnika 10.04.2010.

Rola rysunku w zadaniach geometrycznych.

1.

Punkt P lezy wewnatrz trojkata ABC. Udowodnij, ze AP+ PB<AC+CB.

2. Znalez¢ punkt P wewnatrz trojkata ABC taki, ze suma AP +BP +CP jest najmniejsza.
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Skonstruowa¢ czworokat wypukty ABCD majac dlugosci bokow i kat miedzy
prostymi AB 1 CD.
Udowodni¢, ze w dowolnym czworokacie wypuklym :

Pcp < %(AB ICD+ BCOAD).

Udowodni¢, ze w dowolnym trdjkacie ABC zachodzi &, < |/ p(p - a), gdzie P

potowa obwodu trojkata, %, - wysoko$¢ opuszczona na bok @ .

W trapezie ABCD boki BC i AD sg rownolegte, M — punkt przecigcia dwusiecznych
katéw A 1 B, N — punkt przecigcia dwusiecznych katow C i D. Udowodni¢, ze
2MN =| AB+ CD- BC- AD|.

W trapezie ABCD , AB || CD, dwusieczna kata B jest prostopadta do boku AD i
przecina go w punkcie E, przy czym AE=2 ED. Wyznacz stosunek pdl powierzchni
figur na jakie dzieli prosta BE trapez ABCD.

(OM 51) W trojkacie ABC katy ACB i ABC sg réwne. Punkt D na boku BC taki, ze
kat BAD jest rowny potowie kata ABC. Udowodnij, ze L = L + L .

BD AB AC

(OM 54) A, B, C leza na jednym okregu. Styczne w punktach A i B przecinaja si¢ w
punkcie P, styczna w C przecina prosta AB w punkcie Q. Udowodni¢, ze
PQ* = PB*+ QC”.

Dany czworokat wypukty ABCD. Znalez¢ miejsce geometryczne punktow M takich,
7€ Py = Fepy .

(OM Rosja 93) Odcinki AB 1 CD dtugosci 1 przecinajg si¢ w punkcie O, przy czym kat
AOC =60 °. Udowodnij, ze AC+BD 2 1.

( OM Rosja 94). Dane s3 punkty A, B, C, D takie, ze AC <AD, BC <BD.
Udowodnij, ze dla dowolnego punktu wewnetrznego M odcinka AB zachodzi
nierownos$¢ CM < DM.

( W. Brytania 1995 ) W czworokacie ABCD wpisanym w okrag AB=BD. M jest
rzutem prostokatnym B na AC. Udowodnij, ze AM = DC + CM.

( Kanada , 1997) Wewnatrz rownolegtoboku ABCD obrano punkt O taki, ze kat
AOB + kat COD = 180. Udowodnij, ze katy OBC 1 ODC sg réwne.

( Hiszpania 1991 ) Na zewnatrz trojkata ABC budujemy na jego bokach AB i AC
kwadraty ABPE 1 ACRD. M N to §rodki BC 1 ED . Udowodnij, ze prosta AM jest
prostopadta do prostej ED.



