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Mamy okrag opisany na prostokacie ABCD. Mamy punkt E, rozny od A,B,C,D, ktory lezy na tym okregu.
Uzasadnij, ze suma kwadratow odlegtosci punktu E od wszystkich wierzchotkéw prostokata jest stata.
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Mdouodij ze  AC to duwsiccum lapa 4DAB.
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Ma crworokgoie moina opisac okrag wledy i lylko wledy, gdy sumy miar jego
przeciwleghych katdw wewnetrznych sq rdwne 1807
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Srodek okregu opisanego na trojkacie ’D
prostokatnym znajduje sie w potowie jego
przeciwprostokatnej. Zatem w naszym
wypadku srodek okregu opisanego na ABD i
na BCD jest tym samym punktem i ten okrag
ma te samg Srednice (BD). Zatem mozna

narysowac okrag przechodzgcy przez ABCD. (Po"i'% 2 ICCJ{’gU Uﬁj “Q“\‘j Lﬂ,
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1. Znajdujemy réwnanie prostej przechodzgcej przez A i B (wzor na karcie

4& maturalnej, albo...)

2. Znajdujemy srodek odcinka AB.
3. Znajdujemy prostg prostopadta do prostej z 1. ktora przechodzi przez
srodek AB.
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W trojkacie wszystkie symetralne bokow przecinajg sie w jednym punkcie (ten punkt to srodek okregu
opisanego). Nie ma we wzorach

W trojkacie wszystkie dwusieczne katow przecinajg sie w jednym punkcie (ten punkt to srodek okregu
wpisanego). Nie ma we wzorach

W trojkacie wszystkie jego srodkowe (odcinek tgczgcy wierzchotek ze srodkiem przeciwlegtego boku)
przecinajg sie w jednym punkcie - jest to srodek ciezkosci trojkata. (jest wzor na karcie)

W trojkacie wszystkie jego wysokosci przecinajg sie w jednym punkcie (ciekawostka: ten punkt nazywa
sie ortocentrum). Za bardzo nieprzydatne.

Dodatkowo: srodek okregu wpisanego w dowolny wielokqt lezy na przecieciu sie jego dwusiecznych, a
srodek okregu opisanego lezy na przecieciu sie jego symetralnych (NIE ZAWSZE TAKIE PUNKTY ISTNIEJA)



W trdjkacie wszystkie symetralne bokdw przecinajg sie w jednym punkcie (ten punkt to srodek okregu
opisanego).

Prowadzimy symetralng AB (czerwona prosta), symetralng BC (zielona prosta). Te proste przecinajg sie w
punkcie X. Zauwazmy, ze X jest rownooddalony od A i B (bo jest na czerwonej prostej) oraz od Bi C (bo
jest na zielonej prostej), wiec X jest rownooddalony od wszystkich wierzchotkéw tréjkata, wiec w
szczegblnosci jest rownooddalony od A i C (tzn. lezy tez na symetralnej odcinka AC).

Zatem wszystkie symetralne przecinajg sie w jednym punkcie.

Punkt X, jako punkt réwnooddalony od wszystkich wierzchotkéw, jest tez srodkiem okregu opisanego na
tréjkacie ABC.

KONIEC

CD}\/\)’sieCQMO\ ls ?gT?L@ﬁ’aL QI_?AJQJCO\ kot o ft)o_lbvg,

Bovdzo Lrame

S Dhusieczha to ehidr PUHH@( (‘)&Orbt SQ l/orl\MOOJC{a[th ecf Lamion /CQ)LO!

W trdjkacie wszystkie dwusieczne katdw przecinajg sie w jednym punkcie (ten punkt to sSrodek okregu
wpisanego). Nie ma we wzorach
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Prowadzimy dwusieczne kata A i kata B. Te dwusieczne przecinajg sie w punkcie X. Ten X ma taka
wtasnos¢, ze jest rownooddalony od AC i od AB (bo lezy na czerwonej prostej) oraz jest rownooddalony
od AB i BC (bo lezy na pomaranczowej). Zatem X jest réwnooddalony od AC i BC, wiec lezy tez na
dwusiecznej kata C.

Zatem wszystkie dwusieczne przecinajg sie w jednym punkcie.

Ponadto X jest srodkiem okregu wpisanego w tréjkat.



