Wzory skréconego mnozenia. lic. Dawid Potawski, dr inz. Michat Zwierzynski

Zadanko 1. Udowodnij nieréwnosci:

a) a®> + b> > 2ab. ) a2—2&-b2>aT+b.
b) 2a% + 4ab + 3b* > 0. e) % > \ab, a,b > 0.
¢) a®+ab+b2>0. ﬂ@}li%,a,b>0.

Zadanko 2. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a, b, ¢ zachodzi a? 4+ b* + ¢ > ab + bc + ac.
Zadanko 3. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych dodatnich a, b, c zachodzi (a+b)(a+c)(b+c) > 8abc.

Zadanko 4. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a,b,c, takich, ze a + b + ¢ = 0 zachodzi
ab+ac+bc<0

Zadanko 5. Omdéwienie Tréjkata Pascala ;)
Zadanko 6. Udowodnij (algebraicznie oraz ,bez stow”), Ze zachodzi nastepujqca réwnosé:
(a+b)* = a® + 2ab + b*.
Zadanko 7. Uporzadkuj rosnaco nastepujqce liczby:
20182,  2015-2021, 2016 -2020. 2017 - 2019.

Zadanko 8. Oblicz, nie uzywajac kalkulatora, wartos¢ wyrazenia:

a) 101 -99, e) 552 + 452,

b) 7169, f) 2022 — 2032,

c) 1003 - 997, g) (20 —7)(20 +7) + 242,
d) 504 - 496, h) 34% — (10 + 3)(10 — 3).

Zadanko 9. Oblicz:

a) (V2+4)? e) (2—V5)(2+V5),

b) (3—+/5)2 H (10v6 + 3)(10v/6 — 3),
o) (43 +5vV2)?, 2) (3VB—T7)(3v5+ 7).
d) (2v/10) — 5v/2)2, h) 342 — (10 + 3)(10 — 3).

Zadanko 10. Rozwigz réwnania:
a) (-1 —(z+4)*=—-2z2+1, b) (z+1)?+(z-3)(z+3) —2=2(zx—1)2

Zadanko 11. Usur niewymiernos¢ z mianownika utamka:

2 2++5 o V2 -3
V5 -1 3+V2
b) \/5_4, d) 4_2‘/3.
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Zadanko 12. Wykaz, ze podane liczby sq liczbami catkowitymi:

1
) v VI+VE  Vi-\B
Y Vel O T Vs
b —— o+ — g YO V3 VitV
346 36 V6+v3  VB3—-V6

Zadanko 13. Wiadomo, ze

a) a® +b? = 25 oraz ab = 12. Oblicz (a — b)*.

b) a® +b? = 130 oraz (a + b)? = 225. Oblicz ab oraz (a — b)>.

¢) a®> —b?>=360raza—b=2. Oblicza —b=2. Oblicza+boraz aib.
Zadanko 14. Czy liczba 9997 jest liczbq ztozona? OdpowiedZ uzasadnij.
Zadanko 15. Udowodnij, zZe liczba:

a) 629 — 1 jest podzielna przez 5,

b) 339 — 1 jest podzielna przez 2,

¢) 330 — 1 jest podzielna przez 8,

d) 5% — 2% jest podzielna przez 3,

e) 5% — 2% jest podzielna przez 21.

Zadanko 16. Zapisz podane liczby palindromiczne, korzystajac ze wzoru skréconego mnozenia na réznice kwadratow
dla dwéch liczb rzeczywistych:

a) 11, b) 101, c) 1001, d) 10001.

Zadanko 17. Usu#i niewymiernosci z mianownikdw:

1 1

TR PV

b) L d) V2
V2+V3+V5 V24 V3 + V10 + V15

Zadanko 18. Udowodnij, ze liczba \/3 + 2v/2 + \/3 — 2v/2 jest liczba catkowita.

Zadanko 19. Udowodnij, ze liczba \/14 + 61/5 + \/14 — 6\/5 jest liczba catkowita.



